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  الاشتقاق: 5الباب 
  

  .العدد المشتق .1
   .معادلة المماس لمنحن عند نقطة منه .2
 .الدوال المشتقة .3
 .عملیات على الدوال المشتقة  .4
 .الدالة المشتقة واتجاه التغیّر .5
 ê.  القیم الحدیة لدالة .6
 ê.  التقریب التآلفي المماسي لدالة .7

 

  :الكفاءات المستهدفة •
  آدابشعبة   شعبة تسییر واقتصاد

  .مقاربة مفهوم العدد المشتق على مثال -
 معرفة العدد المشتق للدوال المرجعیة المقررة -

  .0xمن أجل قیمة معینة
  . ترجمة العدد المشتق بیانیا-
  . تعیین المعادلة المبسطة لمماس-
الممثل  للمنحنى A إنشاء المماس عند نقطة -

  .لدالة مرجعیة مقررة
 تعریف الدالة المشتقة لدالة قابلة للاشتقاق على -

  .مجال
 حساب مشتق مجموع وجداء وحاصل قسمة -

  .دالتین قابلتین للاشتقاق
 حساب مشتق دالة كثیر حدود ودالة ناطقة من -

ax:الشكل bx
cx d



a.   

  .شتقها الربط بین اتجاه تغیّر دالة وإشارة م-
 تعیین القیم الحدیة لدالة قابلة للاشتقاق على -

  .مجال
 تعیین التقریب التآلفي لدالة عند قیمة انطلاقا -

  .من أثلة بسیطة

  . تعیین العدد المشتق لدالة مرجعیة مقررة-
  تعیین معادلة المماس لمنحنى الدالة  -

  ".مربع " 
  . تعیین معادلة لمماس منحني دالة مرجعیة-
  .0x عندf العدد المشتق لدالة  تعیین-
 -. 0x التعرّف على قابلیة اشتقاق دالة عند-

  :تعیین الدوال المشتقة للدوال المرجعیة
x ka     ؛          x ax ba    

x x²a      1         ؛x
x

a   

 حساب مشتقة مجموع دالتین ومشتقة جداء -
" دالتین ومشتقة مقلوب دالة ومشتقة الدالة 

  ".قوة 
 استعمال إشارة المشتقة لتحدید اتجاه تغیّر -

  .دالة على مجال
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  :مفصل الأجزاءتجدول  •
أنشطة 
  تمهیدیة

  طرائق  ارفمع

1  
2  

  .0 النهایة عند -  .العدد المشتق. 1
 نسبة تزاید دالة بین عددین -

  .حقیقیین
  .a العدد المشتق عند -

1  
2  
3  
4  
5  

  .معادلة المماس لمنحن عند نقطة منه. 2  3
ة على  قابلیة الاشتقاق لدال-  .الدوال المشتقة. 3  4

  .مجال
  . الدالة المشتقة لدالة-
  . الدوال المشتقة لدوال مألوفة-

6  

عملیات على الدوال . 4  
  .المشتقة

 الدالة المشتقة لمجموع -
  .دالتین

  . الدالة المشتقة لجداء دالتین-
  . الدالة المشتقة لمقلوب دالة-
 الدالة المشتقة لحاصل قسمة -

  .دالتین
  الدالة المشتقة لدالة كثیر-

  .حدود
  . الدالة المشتقة لدالة تناظریة-

  

  7  الدالة المشتقة واتجاه التغیّر. 5  
  8  .القیم الحدیة لدالة. 6  
التقریب التآلفي المماسي . 7  

  .لدالة
  . تعریف-
  . زیادة متتابعةn تقریب -

9  
10  

  :توجیهات لتنفیذ الأنشطة •
   : متعدد الإجاباتاستبیان

  .یهدف الاستبیان متعدد الإجابات إلى تقویم بعض المكتسبات المتعلقة بمفهوم الاشتقاق
العنصر الأساسي في بناء مفهوم العدد المشتق لدالة 0xیشكّل مفهوم نهایة دالة عند عدد 

مماس لمنحن  عند نقطة منه مناسبة ، فیكون ربط هذا المفهوم بمعامل توجیه ال0xعند 
  .للانتقال من المجال العددي إلى المجال الهندسي
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   :أنشطة تمهیدیة
  حساب معامل توجیه مستقیم: 1نشاط 

فهو یمثل . 0xیهدف هذا النشاط إلى مقاربة مفهوم العدد المشتق لدالة عند عدد   
  .0xممثل للدالة عند النقطة التي فاصلتها معامل توجیه المماس للمنحنى ال

تسمح القراءة البیانیة لإحداثیات نقط والبحث عن معامل توجیه مستقیم انطلاقا من 
نقطتین متمایزتین منه للتلمیذ بالربط بین نسبة تزاید دالة بین عددین حقیقیین ومفهوم 

 .معامل توجیه هذا المستقیم
  حساب جبري: 2نشاط 

العدد المشتق لدالة من خلال حساب نسبة یهدف هذا النشاط إلى مقاربة مفهوم   
0x و 0xتزاید هذه الدالة بین العددین  h.  

عند حساب النسب المطلوبة، یتوصل التلمیذ إلى كتابتها على أبسط شكل لها وهذا ما 
  .0 إلى hنهایتها عندما یؤول یسهّل حساب 

  مستقیمات قاطعة لمنحن تشمل نقطة: 3نشاط 
یهدف هذا النشاط إلى دراسة معامل توجیه كلّ مستقیم یقطع المنحنى الممثل   

الخصوص عندما إنّ دراسة قیم معامل التوجیه هذا القاطع وب.لدالة في نقطتین متمایزتین
للقاطع وهو ما یُعبّر " النهایة " تكون النقطتان قریبتین جدا من بعضهما یبرز الوضع 

  .عن مفهوم المستقیم المماس للمنحني عند نقطة منه
  مفهوم السرعة اللحظیة: 4نشاط 

یهدف هذا النشاط إلى دراسة وضعیة ذات دلالة وهي الوضعیة التي توظف   
فتغیّر السرعة بین لحظتین یسمح بتوظیف . مفهوم المسافة ومفهوم السرعة المتوسطة

  .مفهوم نسبة التزاید ومفهوم النهایة عند الصفر
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  :تمارین ومسائل  •
  صحیح أو خاطئ. 1

  .9؛ 8؛ 4؛ 3؛ 1: الجمل الصحیحة هي
  
6.  
1 (f؛ 1 ؛ 0 معرفة عند كلّ من الأعداد
2.  

إذن  
x 0

1lim f x
3

 ؛  
x 1

5lim f x
3

  

 
x 2

13lim f x
3

.  

  
2 (hعدد حقیقي غیر منعدم .  

   f 1 h f 1
2

h
 

  

   
h 0

f 1 h f 1
lim 2

h

 
  

  
10.  

أي من ( سنوات 5تزاید الإنتاج خلال 
هو ) 2005 إلى نهایة 2001بدایة 

64 300 41000 23300 أي.  
نتاج هو إذن التزاید المتوسط السنوي للإ

23300
5

  . جهازا4660 أي 

 2008عدد الأجهزة التي ستُنتج في السنة 
64هو  300 3 4660  78 أي 280 

  .جهازا
  
  

13.  
4(  f x 3x² 3  ؛a 2  

و  
x
lim f x


7 و 39f
4 8
    

  

     f x f 2
3 x 2

x 2


 


x مع  2  

     
x 2 x 2

f x f 2
lim lim3 x 2 12

x 2 


  


  

 هو 2 عند fإذن العدد المشتق للدالة 
العدد  f '  حیث 2 f ' 2 12.  

  
26.  
معادلة المماس ) 1 T هي y 2x.  
هذا المماس یشمل مبدأ المعلم لأنّ ) 2

 تحقق معادلة Oإحداثیي النقطة  T.  
  

32.  
4 (  1f ' x 3

x
   

5 ( f ' x 6 x² 6 x   
6(  f ' x 10x 2   
  

42.  
 f x 2x² 7x 11    

1 (f قابلة للاشتقاق على ¡ 
و f ' x 4x 7 .  
 یتعلق بإشارة  fاتجاه تغیّر الدالة ) 2

 f ' xعلى ¡.  

7 متزایدة على المجالfإذن  ;
4
 
 
  

 

;7ومتناقصة على المجال 
4

 
 
  

.  

 مع اعتبار f یُعطى جدول تغیرات )3
 

x
lim f x


  
 الإحداثیین  المماس عند النقطة ذات
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 5 

  
52.  

  3g x x 3x   
 ¡ قابلة للاشتقاق على g  الدالة 

و g' x 3x² 3 .  
x ،0>من أجل كلّ عدد حقیقي  g' x.  

  .¡ لا تقبل قیمة حدیة على gإذن الدالة 
  

56.  
  : یكون كالآتيfجدول تغیّرات ) 1

        0            x  
      +      0     -   f ' x  

                      
              1  

  
 f x  

 هو fالتقریب التآلفي المماسي للدالة ) 2
  :  بـ¡ المعرفة على gالدالة 

 g x 8x 6    
3 ( f 1,099 2,79;  
  

57.   
 f x 2x² 3x 1    

حلّ المعادلة  )1 f ' x 1  
لدینا  f ' x 1 4 یعنيx 3 1   

1xإذن 
2

 1؛f 2
2

    
  

المماس عند النقطة ذات الإحداثیین 
1 ; 2
2

     
  .1عامل توجیه یساوي  م

 حلّ المعادلة  )2 f ' x 3   

 0; 1    یوازي المستقیم الذي معادلته 
y 3x 5 .   
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