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Exercice 1 (Algèbre)(06 pts)
Soit E un ensemble et ξ ⊂ P (E) ;

1. Montrer que ξ est une Algèbre ssi ξ vérifie les deux propriétés suivantes :
(a) E ∈ ξ
(b) A,B ∈ ξ ⇒ A�B ∈ ξ

2. Soit (ξi)i∈I une famille d’algèbre (sur E). Montrer que :⋂
i∈I

ξi = {A ∈ P (E);A ∈ ξi, pour tout i ∈ I} est encore une algèbre.

Exercice 2 (Mesure complète)(08 pts)
Soit (E,T,m) un espace mesuré. Une partie B est dite Négligeable, si elle est incluse dans
un élément de T de mesure nulle.
On note Nm l’ensemble des parties négligeables.
On pose T = {A ∪N ;A ∈ T, N ∈ Nm} .

1. Montrer que T est une tribu et que T ∪ Nm ⊂ T
2. Soit A1, A2 ∈ T etN1, N2 ∈ Nm tels que A1∪N1 = A2∪N2. Montrer que m(A1) = m(A2).

3. Pour B ∈ T, soit A ∈ T et N ∈ Nm tel que B = A ∪N ; on pose m(B) = m(A).

(a) Montrer que m set une mesure sur T et m = m.

Exercice 3 (06 pts)
Soit (X,T) un espace mesurable et f une fonction mesurable de X dans R, pour a > 0, on
définit la fonction suivante :

f : X → R,

x 7→ fa(x) =


a , si f(x) > a

f(x) , si |f(x)| ≤ a
−a , si f(x) < −a

1. Monter que fa est mesurable.

Proverbe : Le mérite ne saurait se mesurer avec le succès.
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